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Démonstration d’une expression de laquelle la formule binome

est un cas particulier.

Cette expression est la suivante:
@t =2+ % a(@ oyt + 20D o e —20) @+ 207
L LG s
+ T a(a—@—1)p)y* (24 @—1) 8)+a(«—nf)".

x, « et g sont des quantités quelconques, » est un nombre entier positif.
Lorsque »=— 0, I'expression donne

(x + )’ =2a°,
comme il faut. Or on peut, comme il suit, démontrer que si I'expression sub-
siste pour » = m, elle doit aussi subsister pour n=—=m -}~ 1, ¢’ est-d-dire elle
est vraie en général.

Soit (24 =zt 2 u(e A+ 20D o (e -2) (@425 oo

T « (¢— (m—1)f)™* (x4 (m— 1)8)+ o (e« —mp)™"
En multipliant par (m - 1)d2 et intégrant, on trouvera:
(@t apit = gm# - "8 o gy LEEDT o (0 —26) (24-26)

; +”’+‘ (e—mp)™* (x+mp) + C;
C étant.la constante arbitraire. Pour trouver sa valeur soit
=— (m—+1)f,
et les deux derniéres équations donneront: :
(e— (1)) =(—1)"[(n+ g —mmaf o G (1) (e 28)5"
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(e— (m+ 1)3)™H = (— 1) [(m-[— 1) gmt  (m4-1) m™a3™
+ (ﬂ%&n_ (m—1)"a(«—28)™" .. ] +C.
Multipliant la premiére de ces équations par (m -+ 1)3 et ajoutant le produit &
la seconde, on trouve:
€= (e—(m+1)3)"" + (m+1)3 («— (m+ 1)),
ou bien C=a(e—(m—+1)p)".
Il suit de la que I'équation proposée subsiste de méme pour 2 =—m - 1.
Or elle a lien pour »=0; donc elle aura lieu pour =0, 1, 2, 3 etc. c’est-
d-dire pour toute valeur entiére et positive de n.
Si Ton fait =0, on obtient la formule binome.

Si I'on fait « = — 2, on trouve
0=a"— 2 o(@py= + "D p(at oy — MDD p(pq ggpr

ou en divisant par 2

0=a— 2 (@t pp=t + 20D @ gppr — M0 D 2By gops

ce qui est d’ailleurs connu; car le second membre de cette équation n’est autre

(__ 1)«—1 du (xuw-l)

en faisant la différence constante égale a fj.

chose que




