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Les fonctions transcendantes _E}a—z, 3k = ’,Z' pra KRR > — exprimées par

des intégrales définies.

Si Pon difiérentie successivement la fonection = : , On aura
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ou le signe - a lien, lorsque 7 est pair, et le signe — lorsque = est impair.

On en conclut réciproquement
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Or nous avons trouvé que = % =Fla= d.

On en tire donc en différentiant par rapport 4 a:
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En substituant ces valeurs, on aura
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En général, quel que soit «, on aura
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il etin il f i\ d
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Désignons > — par L(a,x), et nous aurons
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En developpant —3+ €n série infinie, il viendra I
o g Lo Y7 b f e () o ffeo (L) g
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oit C est une constante indépendante de «. Pour la trouver, faisons dans (1)
a—1, ce qui dome L(1,¢)=0 et x**=a’=1; par conséquent
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1 1 \e1
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ou « peut étre positif, négatif oir zéro.

Ons o= (1) =t — o) (1) €2 (1) — 61 (11 e

Substituant cette valeur, on aura

g1 : 1 \a42
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Considérons I'éxpression f (:?x . En dueloPpant
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or ./;"r"(l%)k dx:(—:;(_%%)—l—, done

) 19 0 s g §
f li.r =F(k+1) (1+ i1 + gk+1 + 4k+1 +)’

, On aura
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donc enfin
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or on a I{e4-1)=al(x), I(e+2)=«(c4+1)I(z) et en général ACE 5]
=ale+1) (¢2).. (a—{-k —1) I{e). Substituant cas valeurs, on obtient
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Si 'on pose « infini, on aura
L(oo, ) =1 —I—

R S
donc en désignant L(co,«) par L'(a)
L(a,0)—«. L'(a41).(a—1)— g“”‘“‘)L( +2).(a— 1> 2D 75,4 g) (a—1—..ete.

Si dans la formule (1) on met — au lieu de @, on aura
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Faisant 2= J, x devient = y°, de—ay"’, (Z-;)“" st (Z%)m et par suite
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On tire de la
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Si maintenant m—1<a, ce quon peut supposer, la fraction

On aura done

résoluble en fractions partielles de la forme -— %

(e )= f P L

en série, on voit que

Si T'on développe

¢5) Ly = f (z_;.)“." dy+c [y (1 %)“."@4- ¢ ﬁz(z%)“r'dy = I

1—ry
o ‘/-1(1 l)“,“ y.dy = (::I:))“ , done

f ('{_) : Ay == 114). (1+ + i _|_ 2 — .. ) donc en désignant
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1< —--|- - . par L'(«, ¢), on aura
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Tome second.

ot
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=) -
f “_—(ly),:y .dy=1\(¢).L/(c; ¢); on obtiendra donc enfin:
[}

L( ’:- , e)=a*(4.L e, ¢)+ 4'. L'(e, ¢') + A". L'(e, ") -+ ete.)

La fonction L (.’f_, u) peut done, lorsque m et a sont des nombres en-
a

tiers, étre exprimée sous forme finie a laide des fonctions I(w) et L/(, €).
Soit p. ex. m=1, a=—2, on aura
-1
(f )
1+y '

2¢ ®1 l—J -1 Y O P
L(3 rc)mr ® (I-—) dy = I‘_(E) n a par
conséquent A-——-—l et e—=—1. donc
1
L@, o)y=—2%. L(t,— 1) =—2° (1 — -~ AET =

Lorsque ¢ est un nombre entier, on sait que la somme de cette série peut
s’exprimer par le nombre 7 ou par le logarithme de 2. Soit «==1,etlona

1__.._%_!_ %_%_i_ ...—log 2, done L(i., )= L(%) —-—2log2, ce que nous
avons trouvé précédemment.
1 1 1 2

En posant =2, on 31—754—-3-2———4?—1—--- 1‘3,d(:-ncL(2~,2).__—7.,'—,

On peut en général exprimer Z(}, 2n) par — M .7, ot M est un nombre
rationnel.




